Geometria Analitica
Lista 7 - Equacdes do Plano
Profa. Dahisy Lima
. Escreva as equagdes paramétricas e cartesiana para o plano determinado pelos
pontos A = (2,2,—1),B=1(0,4,-2)eC = (—1,3,3).

. Determine k de forma que o ponto (3,1, k) seja coplanar aos pontos A = (1,1, 2),
B=(3,0,2)eC=(4,1,3).

. Determine uma equacao geral do plano que contém as retas

x—1 y+2 z+6 o x—4 y—-3 z-7
3 5 13 9 5 4

. Escreva uma equacao do plano que passa por A = (0,2,—1) e B = (1,2,3) e que é
perpendicular ao plano 2x —y +z +3 = 0.

. Escreva uma equagédo do plano determinado pelo ponto (1,2,1) e pela reta

x—1 y-—1
=T =%

. Considereoplanom: x +y+z—-1=0.

a. Determine um vetor normal 7 ao plano.
b. Dé uma equagdo da reta r que passa pela origem e tem # como vetor diretor.
¢. Determine o ponto de intersecgdo P entre r e 71.

d. Determine a distancia entre a origem e o ponto P.

. Verifique se 711 = 715 nos seguintes casos:

(@) m: X=(1,2,1)+A(1,-1,2) + pu(-3, %, -1)
m: X=(1,2,1) +a(-1,1,-2) + B(-3, 4, -6)
(b) m: X=(2,1,3)+A(1,1,-1) + u(1,0, 1)
m: X=(0,1,1) + a(1, 3,-5) + B(1, -1, 3)
(c) m:x-3y+2z+1=0, My 2x -6y +4z+1=0
(d) m:x-5+2z-1=0, To: 2X +y-4z+2=0
. Ache dois pontos A e B da intersec¢do dos planos 711 e 717 e escreva uma equagao
vetorial para a reta que passa por A e B. Dados:
m: X=(1,0,0)+A0,1,1) + u(1,2,1)
mo: X=1(0,0,0) + A0, 3,0) + u(-2,-1,-1)
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Escreva equacdes paramétricas para os trés planos coordenados.

Obtenha equagdes paramétricas do plano 7 que passa pelo ponto A =(1,1,2) e é
paralelo ao plano 7r1: X=(1,0,0) + A(1,2,-1) + u(2, 1, 0).

Faca um esbogo dos planos com equagdes gerais dadas abaixo, relativamente aos
sistemas de coordenadas ilustrados nas figuras.
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(@) x-2=0
(b) x-z=0
() y-z-2=0

Obtenha equacdes gerais para os planos 7t descritos abaixo:

(a) tpassapor A=(1,0,1)eB=(0,1,-1) e é paralelo ao segmento CD, onde C =
(1,2,1)eD=(0,1,0).

(b) 7 passa pelos pontos A=(1,0,1),B=(2,1,-1)eC=(1,-1,0)

Dadas as retas
-1
r:x2 :%:z e

obtenha uma equacao geral para o plano determinado porres.

s:x—1=y=z

Obtenha uma equacdo geral do plano 7t dado por:

x=1+4+A
T y=2
z=3-A+u

Seja 711 0 plano que passa pelos pontos A =(1,0,0),B=(0,1,0)eC=(0, 0, 1). S%a
12 0 plano que passa por Q = (-1, -1, 0) e é paralelo aos vetores T =0,1,-1)e W =
(1,0, 1). Seja 713 0 plano de equagao vetorial X = (1,1, 1) + A(-2, 1, 0) + u(1, 0, 1).

(a) Escreva equagdes geral de 711, 713 e 713.

(b) Mostre que a intersecgao 711 N 712 N 713 se reduz a um Gnico ponto;
determine-o.
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Verifique se a reta r estd contida no plano 7, dados:

m:X=(1,4,1)+A(1,-1,1) + u(-1, 2, -1) e r passa pelos pontos A = (2,3,2) e B = (0,
0,1)

SejamP=(4,1,-1)er: X=(2,4,1) + A(1,-1, 2)

(a) Mostreque P ¢ r.

(b) Obtenha uma equagéao geral do plano determinado porr e P.

Verifique se as retas r e s sdo concorrentes. Em caso afirmativo, determine o ponto
P comum a elas e escreva uma equacao geral do plano determinado por elas.

X =A x—1 y—-5 24z
rrqe y=-A>A S: 3 =3 — 3
z=1+4A

Considere fixado um sistema ortogonal de coordenadas.

Obtenha um vetor normal ao plano 7t os seguintes casos:

(a) 7 passa pelos pontos A=(1,1,1),B=(1,0,1)eC=(1,2,3)

x=1+u«
(b) 7 tem equagdes paramétricas ¢ ¥y =2 —a + f3
z=uwa—2p8

(c) 7 tem equagdo geral x-2y +4z+1=0

Dé uma equacao geral do plano 7t que passa pela origem e é perpendicular a reta
que passapor A= (1,1,1)e B=(2,1,—1).

Escreva equagdes paramétricas da reta que passa pela origem e é perpendicular ao
plano

x=1—-A—pu
TS Yy=A+u
z=A
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9x+11y +4z—-36 =0
k=8/3
3x—7y+2z—-5=0
dx+7y—z—-15=0
x+y—z—-2=0

(a) sim (b)sim

X = (4,52) +A(2,3,1)

y=1=2A+pu
z=2—A

x=2 x=A
@@q v=A2A @©q y=n
Z=U z=-2+4u
(@ 3x—y—2z—1=0(0b) 3x—y+z—4=0

{x1+A+M

x—y—1=0

y—2=0

(b) (1/2,2/3,-1/6)

P=(-22-7), m:-17x+7y+6z—6=0
() (10,0) (b) (122) (o) (1,-24)
x—2z=0

x=Ay=A,2z=0



