Geometria Analitica

Lista 2 - Dependéncia Linear e Bases

Profa. Dahisy Lima

. Se possivel, desenhe. Se impossivel, explique o porqué.

W, TYLD, {7, W} Lle{W, 7, W} LD.
, YLD, {7, W} Lle{W,7, W} LL
, YLD, {W, W} LDe {7, W} LL

, UYL {W, WY Lle {7, W} LD.
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. Responda verdadeiro ou falso e explique.

) AB + BC = zﬁ implica que A, B e C sdo colineares.

a. (
b. () Se os quatro pontos A, B, C e D sdo ndo coplanares, entdo os vetores 1@ e
CD também sdo ndo coplanares.

c. () Os vetores ii, U e W, na figura abaixo, sdo coplanares. (Aqui if e ¥ sdo
paralelos.)

. Prove que:

a. se {W, 7} éLD,entdo {7, 7, W} é LD para qualquer W@ € V3.

b. se {W, 7, W} éLl, entio { i/, 7} é LL

. {W, 7} éLD < {W — 7,7 + 7} éLD.

d. {U, T} éll«—= {7+ 77,7 — T} 6éLL

. Prove que se {7, , W} é LI, entdo {7 + T+ W, W — 7,37} também é LI, o
mesmo sucedendo com {7 + T, W+ W, T+ W}

. Sendo 3AB + 2BC = 0, prove que {(ﬁ, @, o¢ } é LD para qualquer ponto O.
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.S b e T trés vetores quaisquer no espago, W=a+b,7=—b-7

=
ejam a,
eW=17-7. Prove que W, 7 e W sdo LD.
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. Seja B = {1/, 7'} uma base de V2. Definimos
79 =sin0u +cosb T,
79 = cosfw —sinf7T .
M . — — 2 2 2
ostre que para todo 0 € R, By = { Wy, 'y} também é uma base de V>.

.SeE = {e_f, e_2>, 6—3>} é uma base, prove que F = {oce_f, ,Be_2>, ’ye—3>} é uma base, desde
que «, B,y ndo sejam nulos.

%
. Dados os vetores @ = (5,—1,0), b = (2,0,1) e
Y = (2, —1,—1) como combinagéo linear de 7,

z = (0,1,3), escreva o vetor
beT.
. E possivel escrever (0, 0, 1) como combinacdo linear de (1, 2, 1), (1,0, 1) e (1,1, 1)?

Se quatro vetores de V? sdo sempre LD, como interpretar a resposta anterior?
. Verifique se sdo LD ou LI os vetores:
a. i =(3,10,11)g, 7= (4,7,—1)p
b. i=(1,7,1)p, T=(1/2,7/2,1/2)p
c u=(1,-1,2)g, 9=1(0,1,3)p, w=(4-3,11)

. Osvetores il = (a,—1,b+1) e ¥ = (4,a — 5,b — 1) sdo paralelos. Determine as
coordenadas de i + .

. Sejam il = (m,—1,m>+1),7 = (m?>+1,m,0) e @ = (m,1,1). Mostre que
C = {il, 7, @} é uma base de V3, independentemente do valor de .
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. A figura abaixo é um cuboe B = {7, b, ¢} é uma base.
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a. Demonstre, algebricamente, que C = {zﬁ, ﬁ, zﬁf } é uma base.

b. Determine, na base B, as coordenadas do vetor Y = (1,2, -2)c.

%
c. Se 7 =37 — b, quais as coordenadas de 7 na base C?
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SejaE:{e_1>,e_2>,e_3>} uma base. Sejam 71:e_1>—e_2>+e_3>, e; + e3 e

- = =
a. Mostre que F = { f1, f», f3 } também é uma base.
b. Resolva (x,y,z)r = (3, —2,4)F.

c. Determine na base F as coordenadas de 7 = (1,2, -1)g.

Seja D o ponto médio da mediana AE do tridngulo AABC. Se a reta BD corta o
lado AC no ponto F, determine a razdo que F divide AC.



Respostas

1. Apenas a letra b é impossivel.
2. a(F), b(F), (V)
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10. a. Na
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11. a. (LI) b.(LD) c. (LD)

12. (5, -5,—%)

14. = (3,-1,1) 7=(21,-3)c

15. (x,y,z2)e = (3,5, -7)g; (1,2, -1 =(1,3,3)F

16. F divide o segmento AC narazdo1:2.



